Domaci tlohy z proseminare - 2. sada

1. priklad z pisemky

1. Uréi hodnotu 43687 (mod 49).

2. Uréi hodnotu 436170 + 221'® (mod 63).

2. Ur¢i hodnotu 355%37 (mod 125).

2. priklad z pisemky

1. Najdi v8echna celodiselna feSeni rovnice 2a? = 5 — 11b.
2. Najdi vSechna z,y € Z takova, ze 7x% — 5y? = 4.

3. Najdi vSechna x,y € Z takova, 7e 2* = 3 + 5y.

3. priklad z pisemky

1. Najdi vSechna z,y, z € Z takova, ze 17z + 15y = 2.

2. Najdi vSechna z,vy, z € Z takova, ze 63x — 42y + 51z = T7.
3. Najdi vSechna x,y, z € Z takova, 7e 12z + 10y — 15z = T7.
4. priklad z pisemky

1. Urdi, jakych hodnot miize nabyvat 22 (mod 7).

2. Urdi, jakych hodnot miZze nabyvat 3* (mod 5).

3. Mgjme cela &isla z,y takovd, Ze 11|22 + y2. DokaZ, 7e 11|z a 11]y.
5. priklad z pisemky

1. Najdi vSechna z,y, z € Z takova, Ze 23 + 3y> = 923.

2. Najdi vSechna celo¢iselné feSeni rovnice 3¢ = b2 4 ¢2.

6. priklad z pisemky
1. Najdi viechna z,y € Z takova, 7e y> = 23 + 522 + 12z + 8.
2. Najdi vSechna celoéiselnd feSeni rovnice 7a? 4 3b% = 82.

7. priklad z pisemky

1. Najdi vSechna z,y € Z takova, ze xy = = + y.

2. Najdi vSechna celoé¢iselné FeSeni rovnice 22 = pq + y? takova, Ze p,q jsou
prvocisla a z,y > 0.

3. Najdi viechna z,y € Z takova, 7e 1 +z + 22 + 23 = 2¥ (rada: vytkni na levé
strané 1 + ).

8. priklad z pisemky

1. Najdi vSechny polynomy P(z) s celo¢iselnymi koeficienty takové, 7ze P(5) = 15
a P(26) = 42.

2. Méjme polynom P(x) s celo¢iselnymi koeficienty takovy, ze existuji cela ¢isla
r, s takovd, ze P(r) = P(s) + 1. Dokaz, ze r = s+ 1 nebo r = s — 1.

priklad z pisemky

Dokaz, ze /5 je algebraické &islo. Je racionalni?

Dokaz, 7e v/3 + \/7 je algebraické ¢islo. Je racionalni?

Najdi dvé iraciondlni ¢isla takova, ze jejich soucin je racionalni.
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